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Le but de cet article est de démontrer une généralisation
pour les oo-catégories strictes du célebre théoréme A de
Quillen. Ce résultat est central a la théorie de I’homotopie des
oo-catégories strictes développée par les auteurs. La preuve
exposée dans ce texte est de nature simpliciale et s’appuie sur
la théorie des complexes dirigés augmentés de Steiner. Dans
un deuxiéme article, on démontrera ce méme résultat par des
méthodes purement co-catégoriques.
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ABSTRACT

The aim of this paper is to prove a generalization of the
famous Theorem A of Quillen for strict oo-categories. This
result is central to the homotopy theory of strict co-categories
developed by the authors. The proof presented here is of
a simplicial nature and uses Steiner’s theory of augmented
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Complexes dirigés augmentés directed complexes. In a subsequent paper, we will prove the
Nerf de Street same result by purely co-categorical methods.
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0. Introduction
0.1. Catégories supérieures

Depuis quelques années, les catégories supérieures et, plus particulierement, les
(00, 1)-catégories faibles (aujourd’hui improprement appelées oo-catégories) et les
(00, 00)-catégories strictes, plus connues sous le nom de w-catégories ou de co-catégories
strictes, sont activement étudiées. Rappelons brievement ce que sont ces objets.

Une co-catégorie stricte C' est la donnée d’'un co-graphe

s s s s s
00%01% %0;1%01-% ey SSZSt, tS:tt,
t t t t t

ou pour i > 0, C; désigne 'ensemble des i-cellules de C, et s et t les applications source
et but, muni d’applications unité

Ci—>C’i+1, r—1,, i>0, xze€C;,
et de compositions
CiXCjCi%Cia (xay)’_)x*jya OSJ<Z7 xayeci7

associant & un couple (x,y) de i-cellules j-composables (c’est-a-dire telles que la j-cellule
but itéré de y soit égale a la j-cellule source itérée de z) une i-cellule x *; y. On demande
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